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I. Một số vấn đề về số phức:   
 - Mỗi số phức đều có dạng: z = a+b.i 

     Với 
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 - Số phức liên hợp của z là: ibaz .−=  

 - Môđun của số phức z là: 2b2az +=  

 - Lũy thừa đơn vị ảo: i4n = 1; i4n+1 = i; i4n+2 = -1; i4n+3 = - i  
 - Biểu diễn hình học của số phức:  

  + Số phức z = a+b.i biểu diễn bởi điểm M(a;b) hoặc OM =(a,b) 

  + Môđun của số phức z biểu diễn bởi OM = 2b2az +=  

  + Ox: trục thực 
  + Oy: trục ảo 
 
 
 
 
 
 
 
 

II. Các phép toán trên số phức:   

Cho hai số phức z=a +b.i và z’ = c+d.i, ta có:  
 - Phép cộng: z + z’ = a+c + (b+d).i 
 - Phép trừ: z - z’ = a - c + (b-d).i 
 - Phép nhân: z.z’ = ac-bd + (ad+bc).i 

 - Phép chia: 2d2c
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 - Số phức liên hợp của z là: ibaz .−=  

 - Môđun của số phức z là: 2b2az +=  

 - Lũy thừa đơn vị ảo: i4n = 1; i4n+1 = i; i4n+2 = -1; i4n+3 = - i 

 - Hai số phức bằng nhau: z = z’ 
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 - Nghịch đảo của số phức z là: 2z
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 III. Dạng lượng giác và dạng mũ của số phức:   
 - Dạng lượng giác: Số phức z=a +b.i có thể viết với dạng: z = r(cosϕ + i.sinϕ)   

              Trong đó: 
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 - Dạng mũ: Số phức z=a +b.i có thể viết với dạng: z = r.eiϕ  
                     (với r và ϕ tính như trên)  
 

IV. Công thức Moivre:  
   (cosϕϕϕϕ + i.sinϕϕϕϕ)n = cosnϕϕϕϕ + i.sinnϕϕϕϕ   
              Áp dụng cho hai số phức: z = r(cosϕ + i.sinϕ) và z’ = r’(cosϕ’ + i.sinϕ’), ta có:  
 - Phép nhân: z.z’ = r.r’[cos(ϕ +ϕ’)+ i.sin(ϕ +ϕ’)] 
 - Phép chia: z/z’ = r/r’[cos(ϕ -ϕ’)+ i.sin(ϕ - ϕ’)]  

V. Căn bậc hai của số phức: 
 - Dạng đại số:  
  Giả sử căn bậc hai của số phức z=a +b.i là x+y.i, ta có: 
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 Giải hệ phương trình trên tìm được x, y và suy ra kết quả   
 - Dạng lượng giác: Áp dụng công thức Moivre: z ½ = r½.[cos(ϕ/2) + i.sin(ϕ/2)] 
 

------------------------ 
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MỘT SỐ BÀI TẬP SỐ PHỨC 

Vaán ñeâ 1 : Tìm phaàn thöïc – phaàn aûo – bieåu dieãn soá phöùc . 

1  Xaùc ñònh phaàn thöïc , phaàn aûo cuûa caùc soá phöùc sau : a) z = 2 + 5i     b) z = 2 i   c) z = 3    d) z = 0
2  Bieåu dieãn caùc soá phöùc sau treân maët phaúng phöùc .
 a) z = 3 + 2i  b) z = 2i  c

− −

−

1 2 3

) z = 3  d) z = 2 4i  ÑS : a) A(3;2)   b) B(0; 2)   c) M(3;0)    d) N( 2;4)
3  Cho caùc soá phöùc z 3 2i,z 2 i,z 1 3i
 a) Bieåu dieãn caùc soá ñoù trong maët phaúng phöùc .
 b) Vieát soá phöùc lieân h

− + − −
= + = + = −

ôïp cuûa moãi soá phöùc ñoù vaø bieåu dieãn chuùng trong maët phaúng phöùc .
 c) Vieát soá ñoái cuûa moãi soá phöùc ñoù vaø bieåu dieãn chuùng trong maët phaúng phöùc .
Giaûi    a) K(3;2) , M(2;1) , N(1

1 1

2 2

3

; 3) .
 b) z 3 2i coù soá phöùc lieân hôïp laø z = 3 2i , bieåu dieãn bôûi ñieåm K(3; 2) .
     z 2 i coù soá phöùc lieân hôïp laø z = 2 i , bieåu dieãn bôûi ñieåm M(2; 1) .
    z 1 3i coù soá  phöùc 

−
= + − −
= + − −
= − 3

1
2

lieân hôïp laø z = 1+3i , bieåu dieãn bôûi ñieåm N(1;3) .
 c) z 3 2i coù soá ñoái laø 3 2i , bieåu dieãn bôûi ñieåm K'( 3; 2) .
    z 2 i coù soá ñoái laø 2 i , bieåu dieãn bôûi ñieåm M'( 3; 1) .
   

= + − − − −
= + − − − −

3 z 1 3i coù soá ñoái laø 1 3i , bieåu dieãn bôûi ñieåm N'( 1; 3) .
4  Cho z = (2a 4) + (3b + 6)i vôùi a,b  . Tìm ñieàu kieän cuûa a vaø b ñeå :
  a) z laø soá thöïc    b) z laø soá aûo .              

= − − + − +

− ∈�

                                     a) b = 2   b) a = 2
5  Tìm caùc soá thöïc a,b sao cho z = z  vôùi töøng tröôøng hôïp sau :
 a) z = ( 3a 6) + i , z  = 12 + (2b 9)i                                  

→ −
′

′− − −                a = 6, b = 2
 b) z = (2a 5) (3b 1)i , z  = (2b 1) + (3a 5)i                                   a = 2, b = 0

→ −
′− − − − − →  

 
Vaán ñeâ 2 : Caùc pheùp toaùn 

1  Tính z + z  , z  z , z . z  vôùi :
 a) z = 3+2i , z  = 4 + 3i                      
 b) z = 2-3i ,  z = 5 + 4i                       
HD : a) z + z = 7+5i , z z = 1 i , z . z = 6 + 17i
         b) z + 

′ ′ ′−
′
′

′ ′ ′− − −

2 2 2
2 2

z = 7+ i , z z = 3 7i, z . z = 22 7i
2  Tìm nghòch ñaûo cuûa caùc soá phöùc sau :
 a) z = 3 + 4i             b) z = 1 2i            c) z = 2 + 3i

1 z 1 3 4HD : z = a + bi z.z = |z| a b  a) i 
z z 5 5a b

′ ′ ′− − − −

− −

→ = + → = = −
+

2 2 3

1 1 2 1 2 3 b) i  c) i
z z5 5 13 13

3  Thöïc hieän caùc pheùp tính sau :
1 5 6i  7 2i   A = (1 i)     B = (2 + 4i)      D = (1+ i) 13i         E =        F =         G = 

(1 i)(4 3i) 4 3i 8 6i

−
= + = −

− + −
− +

+ − + −

 

1 1 3 3 2i 3 4iH    I = 1 / ( i)   J =    K = 
2 5i 2 2 i 4 i

− −
= −

− −
 

7 1HD : A 2i,B 12 16i,D 2 15i,E i,
50 50

= − = − + = − + = −
2 39 11 29 2 5F i,G i , H= i
25 25 25 50 29 29

= − + = + +  

1 3 16 13I i   J = 2 3i    K = i
2 2 17 17

= + − − −  

2
4  Xaùc ñònh phaàn thöïc vaø phaàn aûo cuûa soá phöùc sau :
 a) i + (2 4i)  (3 5i)     b) ( 2 5i)       c) (2 + 3i)(2 3i)     d) i(2 i)(3+i)
 Ñs : a) 1 2i    b) 23+10 2i     c) 20      d) 1 7i

− − − + − −
− − − +
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2 3 2

2 3 2

1 3 15  Cho z = i . Haõy tính : , z,z ,(z) ,1 z z  .
2 2 z

1 1 3HD : Vì |z| = 1 . Ta coù : z i z ,(z) 1 ,1 z z 0
z 2 2

6  Giaûi caùc phöông trình sau treân taäp soá phöùc : vôùi aån z
 a) iz + 2 i = 0    b)

− + + +

= = − − = = + + =

∈
−

�
2 (2 + 3i)z = z 1     c) (2 i)z 4 = 0     d) (iz 1)(z + 3i)(z 2+3i) = 0  e) z 4 0− − − − − + =

 

Vaán ñeâ 3 : Caên baäc hai vaø giaûi phöông trình baäc hai 

1  Tìm caùc caên baäc hai cuûa caùc soá phöùc sau :
 a) z = 1    b) z = 9     c) z = 5 + 12i     d) z = i     e) z = 1+ 4 3i      f) z = 17+ 20 2i     g) z = 8 + 6i
 h) z =  46 14 3i . ÑS : a) Goïi w = a+b

− − −
− 2i laø caên baäc hai cuûa soá phöùc z = 1 , töùc laø w 1 a 1,b 0

2co ù 2  laø 1  b) 3i  c) 2 + 3i, 2 3i   d) (1 i)  e) 2 + 3i, 2 3i   f) 5 + 2 2i , 5 2 2i
2

 g) 1 +3i, 1 3i    h) 7 3i , 7 3i 

= → = ± =

→ ± ± − − ± + − − − −

− − − − +

 

2 2 2 2 2
2

2  Giaûi caùc phöông trình baäc hai sau treân taäp soá phöùc :
a) z z 1    b) z 2z 5 0     c) z z 1 0     d) z ( 2 i)z 2i 0     e) ix 2(1 i)x 4 0
f) x (5 i)z 8 i 0

1 5 1 3iHD :  a)    b) 1 2i   c)   
2 2

= + + + = − + = + − + − = − − − =
− − + − =

± ±
− ±

1 23 d) 2; i   e) 2 3i   f) i   g) 2; 2i    h) 2+ i , 3 2i
4 4

− ± − ± − − −
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Vaán ñeâ 4 : Daïng löôïng giaùc cuûa soá phöùc 
1  Bieåu dieãn caùc soá phöùc sau ñaây döôùi daïng löôïng giaùc
 a) z = 1 + i    b) z = 1 i    c) z = 3    d) z = 5   e) z = i    f) z = 2i    g)  z = 1+ i 3    h) z = 1 i 3 

 i) z = 1 i 3    j) z = 1 i 3   

− − − −

− + − −
1 ik) z = 
3 i

HD : a) z = 2(cos isin )  b) z = 2(cos isin )  c) z = 3(cos isin )  d) z = 5(cos0 isin 0)
4 4 4 4

e) z = cos isin   f) z = 2[cos isin ]  g) z = 2(cos isin )  h) z = 2(cos isin
2 2 2 2 3 3 3

+

+
π π −π −π
+ + π+ π +

π π −π −π π π −π −
+ + + +

2

2

)  
3

4 4 2i) z = 2( cos isin )  j) z = 2(cos isin )  k) z = (cos isin )
3 3 3 3 2 12 12

12  Tính cos ,sin  . Vieát soá phöùc sau döôùi daïng löôïng giaùc z = 1+ ( 2 1)i . HD : cos a (1 cos2a),
8 8 2

1sin a (1 cos2a
2

π

π π π π π π
− + + +

π π
− = +

= −
2 2 2 2 2 2 2 2) cos ,sin ,z 2. 2 2 ( i )

8 2 8 2 2 2
π + π − + −

→ = = = − +

3  Vieát caùc soá phöùc sau döôùi daïng löôïng giaùc :
a) z = (cos  + isin )   b) z = cos isin    c) z = cos  + isin
HD :  a) cos( ) + isin( )  b) cos( ) + isin( )  c) cos( ) + isin( )

4  Bieát s

− ϕ ϕ ϕ − ϕ − ϕ ϕ
ϕ + π ϕ + π − ϕ − ϕ π − ϕ π − ϕ

1oá phöùc z 0 coù moät acgumen laø  . Haõy tìm moät acgumen cuûa moãi soá phöùc sau : z, z, z,
z

HD: z coù acgumen +(2k+1) , k  ; z coù acgumen +(2k+1) , k  ; z coù acgumen +(2k+1)
1 , k  ;   coù ac
z

≠ ϕ − −

− ϕ π ∈ − ϕ π ∈ − − ϕ π

∈

� �

� gumen  + 2k ,k
25  Tìm moät acgumen cuûa soá phöùc : a) 2 2 3i     b) cos i sin     c) 3 i a)  b)   c) 

4 4 3 4 6
6  Tính : 

  a) 5(cos  + isin ).3(cos  + isin )                                     
6 6 4 4

− ϕ π ∈

π π π π π
− + − − → − −

π π π π

�

6 2 6 2           15. i. .15
4 4

2(cos  + isin ) 2 64 4  b)                                                                             i.
2 63(cos  + isin )

12 12
7  Duøng coâng thöùc Moi-vrô tính : a) (1+ i)

− −
→ = +

π π

→ = +
π π

5 6 7

n

n n

      b) ( 3 i)       c) [ 2(cos  + isin )]           
6 6

   d) (1+ cos i.sin ) ,n  .
n n HD : a) 4(1 i)  b) 64   c) 4 6 i.4 2   d) 2 cos (cos i.sin )

2 2 2

π π
−

α + α ∈
α α α

− + − − − +

�

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 


